Aussagenformen

Eine Aussagenform iiber den Universen Uy, ..., U,
ist ein Satz mit den (freien) Variablen xq, ..., xp,

der zu einer Aussage wird,

wenn jedes x; durch ein Element aus U; ersetzt wird.



Universen

In der Mathematik treten als Universum haufig die folgenden

Zahlenmengen auf:

Die Menge der ganzen Zahlen Z=4...,-2,-1,0,1,2,...}
Die Menge der natiirlichen Zahlen N={0,1,2,...}
Die Menge der positiven natiirlichen Zahlen N={1,2, ...}
Die Menge der rationalen Zahlen Q

Die Menge der reellen Zahlen R



Quantoren

Aussage | wahr falsch

Vx : P(x) | P(x) ist wahr fiir alle x € X Es existiert x € X
mit P(x) falsch

dx : P(x) | Es existiert x € X mit P(x) wahr | P(x) ist falsch

fur alle x € X

—(Vx : P(x)) hat den gleichen Wahrheitswert wie dx : (=P(x))
—(3x : P(x)) hat den gleichen Wahrheitswert wie Vx : (—P(x))



Wichtige Aquivalenzen

Negationsregeln
=Vx : P(X) =3x: =P(x)
—dx : P(X) = Vx : =P(x)
Ausklammerregeln
(Vx : P(x)) A (Vy : Q(y)) = Vx : (P(x) A Q(x))
(3x: P()) vV (3y : Q(y)) = 3x : (P(x) V Q(x))
Vertauschungsregeln
VxVyP(x,y) = VyVxP(x, y)
Ax3yP(x,y) = AyAxP(x, y)



